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ค าน า 
 

 เอกสารประกอบการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
จัดท าขึ้นเพ่ือใช้ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ส าหรับนักเรียน
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  โรงเรียนศึกษานารี ให้มีประสิทธิภาพ สอดคล้องกับหลักสูตรแกนกลางการศึกษา
ขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 ทีมุ่่งพัฒนาผู้เรียนทุกคน ซึ่งเป็นก าลังของชาติ ให้เป็นมนุษย์ที่มีความสมดุล
ทั้งด้านร่างกาย ความรู้ คุณธรรม มีจิตส านึกในความเป็นพลเมืองไทย และเป็นพลโลก ยึดมั่นในการปกครอง
ตามระบอบประชาธิปไตยอันมีพระมหากษัตริย์ทรงเป็นประมุข มีความรู้และทักษะพ้ืนฐาน รวมทั้ง เจตคติ 
ที่จ าเป็นต่อการศึกษาต่อ การประกอบอาชีพ และการศึกษาตลอดชีวิต  
  เอกสารประกอบการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้จ านวน  2  หน่วย ดังนี้ 
 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 : ล าดับและอนุกรม 
 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 : ความน่าจะเป็น 
 ภายในแต่ละหน่วยการเรียนรู้ประกอบด้วย เนื้อหา ตัวอย่าง แบบฝึกทักษะ กิจกรรมจ าลอง
สถานการณ์  เพ่ือให้นักเรียนได้ฝึกทักษะทางคณิตศาสตร์และเชื่อมโยงความรู้ไปใช้ในชีวิตประจ าวัน
นอกจากนี้ตอนท้ายบทเรียนของแต่ละหัวข้อ แต่ละหน่วยการเรียนรู้จะมีแบบทดสอบพร้อมเฉลยวิธีท า
อย่างละเอียด เพ่ือให้นักเรียนได้ทดสอบความรู้ ตรวจสอบความถูกต้อง และท าความเข้าใจได้ด้วย
ตนเอง 
 ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าเอกสารประกอบการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  จะท าให้นักเรียนตระหนักถึงคุณค่าของวิชาคณิตศาสตร์มากยิ่งขึ้น เรียนวิชา
คณิตศาสตร์อย่างมีความสุข สามารถพัฒนาตนเองโดยเฉพาะวิชาคณิตศาสตร์ และน าความรู้ไปใช้
แก้ปัญหา สถานการณ์ต่าง ๆ ที่พบในชีวิตประจ าวันได้ 
     
 

 นงค์เพ็ญ ทองเลิศ 
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สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

 หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน มุ่งให้ผู้เรียนเกิดสมรรถนะส าคัญ  5  ประการ 
ดังนี้ 
 1. ความสามารถในการสื่อสาร  
 2.  ความสามารถในการคิด  
 3.  ความสามารถในการแก้ปัญหา  
 4.  ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต  
 5.  ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  
 หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน มุ่งพัฒนาผู้เรียนให้มีคุณลักษณะอันพึงประสงค์  
เพ่ือให้สามารถอยู่ร่วมกับผู้อ่ืนในสังคมได้อย่างมีความสุข ในฐานะเป็นพลเมืองไทยและพลโลกดังนี้ 
 1. รักชาติ ศาสน์ กษัตริย์  
 2. ซื่อสัตย์สุจริต  
 3.  มีวินัย  
 4.  ใฝ่เรียนรู้ 
 5.  อยู่อย่างพอเพียง 
 6.  มุ่งม่ันในการท างาน 
 7. รักความเป็นไทย 
 8.  มีจิตสาธารณะ 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ (ที่เกี่ยวข้อง) 
 

สาระท่ี 4 พีชคณิต  
มาตรฐาน ค 4.1 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป (pattern) ความสัมพันธ์ และฟังก์ชัน 
มาตรฐาน ค 4.2 ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ (mathematical  
 model) อ่ืนๆ แทนสถานการณ์ต่างๆ ตลอดจนแปลความหมาย และน าไปใช้ 
 แก้ปัญหา 
 
สาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 
มาตรฐาน ค 5.2 ใช้วิธีการทางสถิติและความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นในการคาดการณ์ได้อย่าง 
 สมเหตุสมผล  
มาตรฐาน ค 5.3 ใช้ความรู้เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา 
 
สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  
มาตรฐาน ค 6.1 มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
 ทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ 
 และ เชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์  
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ตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง (ที่เกี่ยวข้อง) 
 

รหสัตัวช้ีวัด 
ช่วงชั้น 

ตัวช้ีวัด 

ค 4.1 ม.4-6/4 เข้าใจความหมายของล าดับและหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 
ค 4.1 ม.4-6/5 เข้าใจความหมายของล าดับเลขคณิต และล าดับเรขาคณิต หาพจน์ต่างๆ ของล าดับ

เลขคณิตและล าดับเรขาคณิต และน าไปใช้ 
ค 4.2 ม.4-6/6 เข้าใจความหมายของผลบวก n พจน์แรกของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 

หาผลบวก n พจน์แรกของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิตโดยใช้สูตรและ
น าไปใช้ 

ค 5.2 ม.4-6/2 อธิบายการทดลองสุ่ม เหตุการณ์ ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ และน าผลที่ได้ไปใช้
คาดการณ์ในสถานการณ์ที่ก าหนดให้ 

ค 5.3 ม.4-6/2 ใช้ความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา 
ค 6.1 ม.4-6/1 ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา 
ค 6.1 ม.4-6/2 ใช้ความรู้ ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหา

ในสถานการณ์ต่างๆ ได้อย่างเหมาะสม 
ค 6.1 ม.4-6/3 ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ และสรุปผลได้อย่างเหมาะสม 
ค 6.1 ม.4-6/4 ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการ

น าเสนอ ได้อย่างถูกต้อง และชัดเจน 
ค 6.1 ม.4-6/5 เชื่อมโยงความรู้ต่างๆ ในคณิตศาสตร์ และน าความรู้ หลักการ กระบวนการทาง

คณิตศาสตร์ไปเชื่อมโยงกับศาสตร์อ่ืนๆ  
ค 6.1 ม.4-6/6 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 
 
 
 
 
 
 

 



6 
 

ค าแนะน าการใช้ส าหรับครู 
 

 ค าชี้แจง เอกสารประกอบการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ใช้ประกอบการกิจกรรมการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ในรูปแบบการเรียนรู้แบบมีส่วน
ร่วมระหว่างครู และนักเรียนโดยยึดนักเรียนเป็นศูนย์กลางแห่งการเรียนรู้ มีวิธีใช้ดังนี้ 
 1. เอกสารประกอบการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5
สามารถใช้ได้หลายลักษณะด้วยกันคือ สอนเพ่ือความรู้ใหม่ สอนเพ่ือทบทวนบทเรียน หรือสอนเพ่ือ
ซ่อมเสริม 
 2. การจัดการเรียนรู้เน้นให้นักเรียนเรียนรู้ด้วยตนเอง โดยครูมีหน้าที่จัดหา สื่อการเรียนรู้ 
ออกแบบกิจกรรมการเรียนรู้ที่เหมาะสมสอดคล้องกับหลักสูตร ตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียน 
พร้อมให้ค าปรึกษาเมื่อนักเรียนประสบปัญหาในการเรียนรู้ 
 3. ในการน าเอกสารประกอบการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษา 
ปีที ่ 5 มาใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ครูผู้สอนควรแนะน าถึงลักษณะทั่วๆ ไปของเอกสารให้นักเรียน
เข้าใจก่อนน ามาใช้ ดังนี้ 
  3.1 เอกสารประกอบการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษา 
ปีที ่5  ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้จ านวน  2  หน่วย ดังนี้ 
   1) หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 :  ล าดับและอนุกรม 
   2) หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 :  ความน่าจะเป็น 
  3.2 ภายในแต่ละหน่วยการเรียนรู้ประกอบด้วย  
   1) เนื้อหา และ ตัวอย่าง  
   2) แบบฝึกทักษะ 
   3) กิจกรรมจ าลองสถานการณ์  
   4) แบบทดสอบแต่ละหัวข้อ และแบบทดสอบท้ายหน่วย  
 4. ก่อนเริ่มเรียนการเรียนรู้ให้นักเรียนท าการทดสอบความรู้ก่อนเรียนเพ่ือวัดและประเมินผล 
การเรียนรู้ก่อนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้  โดยใช้แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนรายวิชา
คณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
 5. เมื่อนักเรียนศึกษาเนื้อหา และตัวอย่างแล้วครูผู้สอนต้องตรวจสอบความเข้าใจของ
นักเรียนโดยการถามตอบ ให้นักเรียนร่วมกันสรุปเนื้อหาให้ถูกต้อง ชัดเจน เมื่อเห็นว่านักเรียนเข้าใจ
เนื้อหาดีแล้วจึงให้นักเรียนท าแบบฝึกทักษะในแต่ละหัวข้อ จากนั้นสมาชิกในห้องเรียนทุกคนช่วยกัน
ตรวจค าตอบกับค าตอบของตนเองและเฉลยในภาคผนวก  
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 6. การท ากิจกรรมจ าลองสถานการณ์ จัดให้มีการแบ่งกลุ่ม 2 ลักษณะดังนี้ 
  6.1 ท าเป็นคู่ ใช้การสุ่มจับคู่ระหว่างนักเรียนในกลุ่มเก่งและกลุ่มอ่อน  
  6.2 ท าเป็นกลุ่มๆ ละ 4 คน โดยแต่ละกลุ่มประกอบด้วยนักเรียนกลุ่มเก่ง กลุ่ม 
ปานกลาง และกลุ่มอ่อน ในอัตราส่วน 1:2:1 ตามล าดับ โดยให้นักเรียนในกลุ่มเก่งท าหน้าที่เป็นพ่ีเลี้ยง 
จากนั้นสุ่มให้นักเรียนในกลุ่มอ่อนท าหน้าที่เฉลยและอธิบายเพื่อนหน้าชั้นเรียนโดยสมาชิกในห้องเรียน
ทุกคน และครู ร่วมกันตรวจกับค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก  
 7. เมื่อเรียนจบแต่ละหัวข้อให้นักเรียนท าแบบทดสอบแต่ละหัวข้อด้วยตนเองแล้ว 
ตรวจสอบค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก 
 8. เมื่อเรียนจบแต่ละหน่วยการเรียนรู้ให้นักเรียนท าแบบทดสอบท้ายหน่วยการเรียน 
ด้วยตนเองแล้วตรวจสอบค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก 
 9. เมื่อจบกิจกรรมการเรียนรู้ให้นักเรียนท าการทดสอบความรู้หลังเรียน เพ่ือวัดและ
ประเมินผลการเรียนรู้หลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
รายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
 10. ตรวจสอบความก้าวหน้าของนักเรียนจากคะแนนการท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ 
ทางการเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 ก่อนและหลังเรียน 
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ค าช้ีแจงส าหรับนักเรียนในการเรียนรู้ด้วยตนเอง 
 
 ภายในเอกสารประกอบการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์ 3 (ค32101) ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้ 2 หน่วย ดังนี้ 
 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 ล าดับและอนุกรม 
 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความน่าจะเป็น 
 การเรียนรู้ด้วยตนเองให้นักเรียนปฏิบัติ ดังนี้  
 1. ศึกษาเนื้อหา ตัวอย่าง  
 2. ท าแบบฝึกทักษะ (ตรวจค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก ในกรณีท่ีมีข้อที่ท าไม่ถูกต้อง
ให้กลับไปท าความเข้าใจเนื้อหาและตัวอย่างของหัวข้อนั้นๆ แล้วแก้ไขให้ถูกต้อง) 
 3. ท ากิจกรรมจ าลองสถานการณ์ (ตรวจค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก ในกรณีที่มีข้อที่
ท าไม่ถูกต้องให้กลับไปท าความเข้าใจเนื้อหาและตัวอย่างของหัวข้อนั้นๆ แล้วแก้ไขให้ถูกต้อง)  
 4. เมื่อจบแต่ละหัวข้อท าแบบทดสอบย่อย (ตรวจค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก ในกรณี
ที่มีข้อที่ท าไม่ถูกต้องให้กลับไปท าความเข้าใจเนื้อหาและตัวอย่างของหัวข้อนั้นๆ แล้วแก้ไขให้ถูกต้อง) 
 5. เมื่อจบแต่ละหน่วยท าแบบทดสอบท้ายหน่วย (ตรวจค าตอบกับเฉลยในภาคผนวก 
ในกรณีที่มขี้อที่ท าไม่ถูกต้องให้กลับไปท าความเข้าใจเนื้อหาและตัวอย่างของหน่วยนั้นๆ แล้วแก้ไขให้
ถูกต้อง) 
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 จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
     1)    r   =   {(5, 1), (6, 2), (7, 3), (8, 4)}          เป็นฟังก์ชัน  
     2)    r = {(3, 4), (3, 5), (5, 6), (6, 8)}          ไม่เป็นฟังก์ชัน  
     3)    r = {(-3, 4), (-4, 5), (3, 6), (4, 8)}         เป็นฟังก์ชัน  

     4)    r = {(x, y)N×N  y = 2x + 2}  
         = {(1, 4), (2, 6), (3, 8), …}         เป็นฟังก์ชัน  

     5)    r = {(x, y)N×N  y = 2
x }     

         = {(2, 1), (4, 2), (6, 3), …}           เป็นฟังก์ชัน 
 

 

 จงหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันต่อไปนี้ 

        1)  f   = {(1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8)}  
        โดเมน  คือ  {1, 2, 3, 4}   และ  เรนจ์  คือ  {2, 4, 6, 8}  
        2)  f   = {(2, 8), (3, 12), (4, 16), (5, 20)}  
        โดเมน  คือ  {2, 3, 4, 5}   และ  เรนจ์  คือ  {8, 12, 16, 20}  

f   =  {(x, y)N×N  y = 4x + 2}          3)  
       ถ้า  x   = 1  จะได้  y = 4(1) + 2  = 6 
       ถ้า  x   = 2  จะได้  y = 4(2) + 2  = 10 
       ถ้า  x   = 3  จะได้  y = 4(3) + 2  = 14 

                                                                                                

       ดังนั้น  f  =  {(1, 6), (2, 10), (3, 14), …} 
   โดเมน  คือ  {1, 2, 3, …}   และ   คือ  {6, 10, 14, …}     เรนจ์ 
 

ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ซึ่งส าหรับคู่อันดับสองคู่ใดๆ ของความสัมพันธ์นั้น   

        ถ้ามีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกันแล้วสมาชิกตัวหลังต้องไม่ต่างกัน 
 

     โดเมนของฟังก์ชัน  คือ เซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับในฟังก์ชัน       
       เรนจ์ของฟังก์ชัน คือ เซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับในฟังก์ชัน     
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
  1)    r = {(2, 6), (2, 7), (8, 9), (10, 11)}         ………..……………………  
  2)    r   =   {(-1, 1), (-2, 2), (-3, 3), (-4, 4)}         ………..…………………… 
  3)    r = {(3, 4), (-3, 5), (5, 6), (6, 8)}         ………..…………………… 

  4)    r = {(x, y)N×N  y = -2x + 5} 
      = {(1, 3), (2, 1)}            ………..…………………… 

  5)    r = {(x, y)N×N  y = 4
x }     

     = {(4, 1), (8, 2), (12, 3), …}           ………..…………………… 

2.  จงหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 

ฟังก์ชัน โดเมน เรนจ์ 

1)  f  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 8), (4, 16), (5, 32)}   

2)  f  =  {(3, 8), (4, 16), (5, 32)}   

3)  f  =  {(x, y)N×N  y = 5x + 1}   

4)  f  =  {(x, y)N×N  y = 3x }   

5)  f  =  {(x, y)N×N  y = 3
x }   

 

3.   ก าหนด   f(x)   =  {(x, y)N×N  y = 2x + 3}  จงหา 
  1)  f(1)  = ………..…………………… 
        = ………..…………………… 
  2)  f(2)  = ………..…………………… 
        = ………..…………………… 
   3)  f(3)  = ………..…………………… 
        = ………..…………………… 
   4)  f(n + 1) = ………..…………………… 
        = ………..…………………… 

 แบบฝึกทักษะทบทวนฟังก์ชัน 
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       ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก หรือสับเซตของจ านวนเต็มบวกในรูป  
{1, 2, 3, …, n}  เรียกว่า ล าดับ 

       พิจารณาสถานการณ์ต่อไปนี้  
ช่างก่อสร้างต้องการติดกระเบื้องบนผนังบ้านตามแบบรูปด้านล่างนี้   

 

 

 

      

             (รูปที่ 1)              (รูปที ่2)            (รูปที ่3)       (รูปที ่4) 
           

     ก าหนดให้     แทนพ้ืนที่ติดกระเบื้อง  1  ตารางหน่วย จะพบว่าล าดับของรูป 
และพ้ืนที่ติดกระเบื้องในแต่ละรูปมีความสัมพันธ์กันดังนี้ 

รูปที ่ 1 2 3 4 
พ้ืนที่ติดกระเบื้อง  (ตารางหน่วย) 1 4 9 16 

       
      จะเห็นว่า ความสัมพันธ์ระหว่างล าดับของรูปและพ้ืนที่ติดกระเบื้องในแต่ละรูปเป็น
ฟังก์ชัน  {(1,1), (2, 4), (3, 9), (4, 16)}  ทีม่ีโดเมนเป็น  {1, 2, 3, 4}  และมีเรนจ์เป็น  {1, 4, 9, 16}   
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รักชาติออมเงินทุกเดือน เดือนละ  100  บาท  ท าให้เขามีจ านวนเงินออมสะสมใน
แต่ละเดือนดังแบบรูปของจ านวน  100, 200, 300, 400, …   จะพบว่าล าดับของเดือนที่ออมและ
จ านวนเงินออมสะสมในแต่ละเดือนมีความสัมพันธ์กันดังนี้ 

เดือนที่ 1 2 3 4 … 

เงินออมสะสม  (บาท) 100 200 300 400 ... 

 

จะเห็นว่า  ความสัมพันธ์ระหว่างล าดับของเดือนที่ออมและจ านวนเงินออมสะสมใน 
แต่ละเดือนเป็นฟังก์ชัน  {(1,100), (2, 200), (3, 300), (4, 400), …}  ที่มโีดเมนเป็น  {1, 2, 3, 4, …}
และมีเรนจ์เป็น  {100, 200, 300, 400, …}   
 

 

   ล าดับ (sequence)  คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซต  {1, 2, 3, …, n}   หรือ  
      มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก เรียกล าดับที่มีโดเมนเป็นเซต  {1, 2, 3, …, n}     
                 ว่า ล าดับจ ากัด (finite sequence)  และ เรียกล าดับที่มีโดเมนเป็นเซตของ 
       จ านวนเต็มบวกว่า ล าดับอนันต์ (infinite sequence)    
 
 
     ล าดับที่มีโดเมนเท่ากับ {1, 2, 3, …, n}  จะเรียก  และ 
     ล าดับที่มีโดเมนเท่ากับ {1, 2, 3, …}  จะเรียก   
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      ในการเขียนล าดับ จะเขียนเฉพาะสมาชิกของเรนจ์เรียงกันไป กล่าวคือ ถ้า  a  เป็น

ล าดับจ ากัดจะเขียนแทนด้วย  n321 a...,,a,a,a   และในกรณีท่ี  a  เป็นล าดับอนันต์จะเขียนแทน

ด้วย  ...,a...,,a,a,a n321  

  เรียก   1a   ว่าพจน์ที ่ 1  ของล าดับ  
         2a    ว่าพจน์ที่  2  ของล าดับ     

        3a   ว่าพจน์ที่  3  ของล าดับ   

                                

        na   ว่าพจน์ที่  n  หรือ  พจน์ทั่วไป (general  term) ของล าดับ   

1, 3, 6, 10  เป็นล าดับจ ากัดที่ม ี 1a = 1,  2a = 3,  3a = 6  และ  4a = 10   

 

100, 200, 300, 400, …  เป็นล าดับอนันต์ที่มี  1a = 100,  2a =  200,  3a = 300,   

      4a = 400   และ  na = 100n   

 

  
 
ค าสั่ง ให้นักเรียนยกตัวอย่างล าดับจ ากัด และล าดับอนันต์
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

ตัวอย่างเพิ่มเติมโดยนักเรียน 
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 จงหาพจน์ที่สามของล าดับ  na   =  )2-( 1-n

 
 

 

    แทนค่า  n  =  3    ใน   na   =  )2-( 1-n    
 

   จากโจทย ์ na   =  
 

)2-( 1-n    วิธีท า 
      จะได้   3a   =  )2-( 1-3  =   2)2-(   =  4 
     พจน์ทีส่ามของล าดับ  na   คือ  4          ดังนั้น
 

 จงหาสี่พจน์แรกของล าดับ  na   =  







ตม็บวกคู่เป็นจ านวนเ  n  เม่ือ 2
n

ตม็บวกคี่เป็นจ านวนเ  n  เม่ือ   2n
 

 

    หา  1a      โดยแทนค่า   n  =  1    ใน  na =  2n    
      หา  2a      โดยแทนค่า   n  =  2    ใน  na =  2

n    

หา  3a      โดยแทนค่า   n  =  3    ใน  na =  2n    

     หา  4a      โดยแทนค่า   n  =  4   ใน  na =  2
n    

 

    จากโจทย์  na   =  







ตม็บวกคู่เป็นจ านวนเ  n  เม่ือ 2
n

ตม็บวกคี่เป็นจ านวนเ  n  เม่ือ   2n
 วิธีท า

      จะได้   1a   = 2n  = 2(1)   =   2  

            2a   = 2
n   = 2

2     = 1 

          3a   = 2n  = 2(3)   = 6 

            4a   = 2
n

  
= 2

4     = 2 

      สี่พจน์แรกของล าดับ  na   คือ  2, 1, 6, 2         ดังนั้น
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จงเขียนล าดับจ ากัด  na   =  1 + n
n    เมื่อ  n{1, 2, 3, 4}   โดยการแจงพจน์ 

 

    แทนค่า  n  =  1, 2, 3, 4   ใน   na   =  1 + n
n    

 

    จากโจทย์  na   =  
 1 + n

n    เมื่อ  n{1, 2, 3, 4}   วิธีท า

      จะได้   1a   = 1 + 1
1    = 2

1     

            2a   = 1 + 2
2    = 3

2              

          3a   = 1 + 3
3    = 4

3   

            4a   = 1 + 4
4    = 5

4              

          เขียนล าดับ  na   โดยการแจงพจน์ได้  5
4,4

3,3
2,2

1                ดังนั้น

จงเขียนล าดับอนันต์   na   =  3n + 1   โดยการแจงพจน์ 
 

    แทนค่า  n  =  1, 2, 3, 4, …  ใน  na =  3n + 1    
 

    จากโจทย์  na   = 3n + 1      วิธีท า
      จะได้   1a   =  3(1) + 1  = 4   

  
         2a   = 3(2) + 1  = 7    
         3a   = 3(3) + 1  =  10  
         4a  = 3(4) + 1 

 
 =  13       

             

     เขียนล าดับ   na   โดยการแจงพจน์ได้  4, 7, 10, 13, …, 3n + 1, …          ดังนั้น
                   

1.  ในกรณีที่ก าหนดล าดับโดยพจน์ทั่วไป ถ้าไม่ได้ระบุสมาชิกในโดเมนให้ถือว่าล าดับ
นั้นเป็นล าดับอนันต์  
      2.  ในการก าหนดล าดับอนันต์โดยการแจงพจน์จะเขียนพจน์ทั่วไปก ากับไว้กับการ

เขยีนล าดับเสมอ เช่น  ...,3
2...,,27

8,9
4,3

2,1
1-n








   ยกเวน้ในกรณีท่ีระบุได้ว่าล าดับอนันต์มีสมบัติ

เฉพาะที่ทราบกัน เช่น  2, 4, 6, 8, …   ซึ่งการหาพจน์ทั่วไปของล าดับจะอยู่ใน หัวข้อ  1.1.2  ต่อไป 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.    จงเขียนล าดับจ ากัด    na   =  2n - 1  เมื่อ  n{1, 2, 3}   โดยการแจงพจน์   

   ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
2.    จงเขียนล าดับอนันต์    na   =  )3-( 1-n    โดยการแจงพจน์  

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

3.   จงเขียนล าดับต่อไปนี้โดยการแจงพจน์ 
พจน์ทั่วไป ล าดับโดยการแจงพจน์ 

1) na    =  3n - 1    เมื่อ  n  = 1, 2, 3, 4  

2)  na    =  2)-( n
  

3)  na    =  -3n + 1   

4)  na    =  5n - 1   เมื่อ  n  = 1, 2, 3, …, 100  

5)  na    =  n2
2n

  

6)   na     =  2)-(
2n

n   

7)  na    =  1 + 3n-
1 - 3n   

8)  na    =  
1 - 5n
1 - 3n   

 แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.1  (ก) 
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ล าดับฟีโบนักซี    เป็นล าดับของจ านวนเต็มบวกซึ่งมีความสัมพันธ์ดังนี้    
         na   =  2-n1-n a +a   เมื่อ  n ≥ 3    

     เช่น  ล าดับ   1, 1, 2, 3, 5, … 

    ผู้ที่ค้นพบความสัมพันธ์ของจ านวนในล าดับนี้ คือ  เลโอนาโดแห่งปิซา  
(Leonardo de Pisa)  พ่อค้าชาวอิตาลี  ซึ่งมีสมญานามว่า  ฟีโบนักซ ี(Fibonacci) 
 

จงหาห้าพจน์แรกของล าดับ  na   =  2-n1-n a +a   เมื่อ  n ≥ 3,  1a  = 5   และ   

2a  = 6   

    หา    na    เมื่อ  n ≥ 3   โดยหาผลบวกสองพจน์ติดกันที่อยู่ก่อนหน้า  
    จาก  na    =  2-n1-n a +a   เมื่อ 1a  =  5  และ   2a  =  6   วิธีท า

     จะได้  3a   = 2-31-3 a+a   = 12 a +a   =  6 + 5 = 11  

           4a  = 2-41-4 a +a   = 23 a +a   = 11 + 6 = 17 

          5a   = 2-51-5 a +a   = 34 a +a   = 17 + 11 = 28  

      หา้พจน์แรกของล าดับ   na   คือ  5, 6, 11, 17, 28    ดังนั้น

 

จงเขียนล าดับ  na   =  2-n1-n a +a  เมื่อ  n ≥ 3, 1a  = 1  และ  2a  =  2     

      โดยการแจงพจน์  

    หา    na    เมื่อ  n ≥ 3   โดยหาผลบวกสองพจน์ติดกันที่อยู่ก่อนหน้า  
 

    จาก  na    =  2-n1-n a +a    เมื่อ 1a  =  1   และ 2a  =  2 วิธีท า

      จะได้  3a   = 2-31-3 a+a  = 12 a +a   = 2 + 1  = 3 

           4a   = 2-41-4 a +a  = 23 a +a   = 3 + 2  = 5 

          5a   = 2-51-5 a +a   = 34 a +a   = 5 + 3  = 8  

                                

      เขียนล าดับ  na   โดยการแจงพจน์ได้  1, 2, 3, 5, 8, …                 ดังนั้น  
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.   จงหาหกพจน์แรกของล าดับ    na   =  2-n1-n a +a    เมื่อ  n ≥ 3, 1a  =  1  และ  2a  = 1 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
       

2.   จงเขียนล าดับ  na   =  2-n1-n a +a    เมื่อ  n ≥ 3, 1a  = 5   และ   2a  = 5    

   โดยการแจงพจน์ 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
       

3.  จงยกตัวอย่างล าดับฟีโบนักซ ีเช่น  1, 3, 4, 7, 11, 18, 29, …    
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.1  (ข) 
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จุดประสงค์ : พัฒนาสมรรถนะส าคัญ  และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
เนื้อหา  : ความหมายของล าดับ 
การแบ่งกลุ่ม : ท าเป็นคู่ 
วิธีปฏิบัติ  : ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่าง  ในหัวข้อ 1.1.1  และ ท ากิจกรรมที ่1.1.1   
+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

นักออกแบบคนหนึ่งออกแบบการติดกระเบื้องดังแบบรูปด้านล่างนี้    
 
 
 
 

   

     

     (รูปที่ 1)               (รูปที่ 2)       (รูปที ่3)            (รูปที่ 4)  
  

      ก าหนดให้             แทนกระเบื้องจ านวน  4  แผ่น   
      จงเติมจ านวนหรือข้อความลงช่องว่างให้สมบูรณ์ 

รูปที ่ 1 2 3 4 5 6 

จ านวนกระเบื้อง (แผ่น)       
 

 สามารถเขียนแสดงจ านวนกระเบื้องในแต่ละรูปตั้งแต่รูป  1  ถึงรูปที ่ 6        ดังนั้น
        เป็นล าดับจ ากัด   ………………………………………………………………………………… 
   

 ผู้จัดการแสดงจัดที่นั่งส าหรับผู้เข้าชมการแสดงในโรงละครแห่งหนึ่ง ดังนี้ แถวที่หนึ่ง 
      20  ที่นั่ง แถวที่สอง  22  ที่นั่ง แถวที่สาม  24  ที่นั่ง และเพ่ิมที่นั่งแถวละ  2  ที่นั่ง  
      เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จงเติมจ านวนหรือข้อความลงช่องว่างให้สมบูรณ์ 

แถวที่ 1 2 3 4 5 … 

จ านวนที่นั่ง (ที่นั่ง)       
  

 สามารถเขยีนแสดงจ านวนที่นั่งในแต่ละแถวตั้งแต่แถวที่  1  ไปเรื่อยๆ       ดังนั้น
        เป็นล าดับอนันต์   ………………………………………………………………………………… 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
  1)    r = {(2, 6), (2, 7), (8, 9), (10, 11)}            ไม่เป็นฟังก์ชัน  
  2)    r   =   {(-1, 1), (-2, 2), (-3, 3), (-4, 4)}            เป็นฟังก์ชัน  
  3)    r = {(3, 4), (-3, 5), (5, 6), (6, 8)}            เป็นฟังก์ชัน  

  4)    r = {(x, y)N×N  y = -2x + 5}  
      = {(1, 3), (2, 1)}               เป็นฟังก์ชัน  

  5)    r = {(x, y)N×N  y = 4
x }     

     = {(4, 1), (8, 2), (12, 3), …}              เป็นฟังก์ชัน 

2.  จงหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 

ฟังก์ชัน โดเมน เรนจ์ 

1)  f  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 8), (4, 16), (5, 32)} {1, 2, 3, 4, 5} {2, 4, 8, 16, 32} 

2)  f  =  {(3, 8), (4, 16), (5, 32)} {3, 4, 5} {8, 16, 32} 

3)  f  =  {(x, y)N×N  y = 5x + 1} {1, 2, 3, 4, …} {6, 11, 16, 21, …} 

4)  f  =  {(x, y)N×N  y = 3x } {1, 2, 3, 4, …} {1, 8, 27, 64, …} 

5)  f  =  {(x, y)N×N  y = 3
x } {3, 6, 9, 12, …} {1, 2, 3, 4, …} 

 

3.   ก าหนด   f(x)   =  {(x, y)N×N  y = 2x + 3}  จงหา 
  1)  f(1)  = 2(1) + 3   
        = 5 
  2)  f(2)  = 2(2) + 3   
        = 7 

3)  f(3)  = 2(3) + 3   
        = 9 

4)  f(n + 1) = 2(n + 1) + 3 
      = 2n + 2 + 3   

       = 2n + 5 

 เฉลย แบบฝึกทักษะทบทวนฟังก์ชัน 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.    จงเขียนล าดับจ ากัด    na   =  2n - 1  เมื่อ  n{1, 2, 3}   โดยการแจงพจน์   

  จากโจทย์  na   =  2n - 1      วิธีท า
      จะได้   1a   =  2(1) - 1  = 2 - 1  =   1     

  
         2a   = 2(2) - 1  = 4 - 1  =   3   
         3a   = 2(3) - 1  = 6 - 1  =   5       
      เขียนล าดับ   na   โดยการแจงพจน์ได้  1, 3, 5            ดังนั้น

2.    จงเขียนล าดับอนันต์    na   =  )3-( 1-n    โดยการแจงพจน์  

 จากโจทย์  na   =  )3-( 1-n     วิธีท า 
      จะได้   1a   = )3-( 1-1    = )3-( 0   =  1   
         2a   =  )3-( 1-2   = )3-( 1   = -3        
         3a   =  )3-( 1-3   = )3-( 2   =  9        

                                 

      เขียนล าดับ   na   โดยการแจงพจน์ได้  1, -3, 9, ...,(-3)..., 1-n      ดังนั้น

3.   จงเขียนล าดับต่อไปนี้โดยการแจงพจน์ 
พจน์ทั่วไป ล าดับโดยการแจงพจน์ 

1) na    =  3n - 1    เมื่อ  n  = 1, 2, 3, 4 2, 5, 8, 11 

2)  na    =  2)-( n
 -2, 4, -8, 16, ...,(-2)..., n  

3)  na    =  -3n + 1  -2, -5, -8, -11, …, -3n + 1, … 

4)  na    =  5n - 1   เมื่อ  n  = 1, 2, 3, …, 100 4, 9, 14, 19, …, 499 

5)  na    =  n2
2n

 ...,
2
n2...,,2

1,4
3,1,1 n  

6)   na     =  
2)-(
2n

n  ...,
2)-(
2n...,,2

1,4
3-,1,1- n  

7)  na    =  1 + 3n-
1 - 3n  -1, -1, -1, -1, …, 

1 + 3n-
1 - 3n , … 

8)  na    =  
1 - 5n
1 - 3n  ...,1 - 5n

1 - 3n...,,19
11,7

4,9
5,2

1  

 เฉลย แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.1  (ก) 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.   จงหาหกพจน์แรกของล าดับ    na   =  2-n1-n a +a    เมื่อ  n ≥ 3, 1a  =  1  และ  2a  = 1 

  จาก  na    =  2-n1-n a +a   เมื่อ   1a  =  1   และ 2a  =  1    วิธีท า

      จะได้  3a   = 2-31-3 a+a   = 12 a +a   = 1 + 1  = 2  

           4a   = 2-41-4 a +a   = 23 a +a   = 2 + 1  = 3 

          5a   = 2-51-5 a +a   = 34 a +a   = 3 + 2  = 5  

           6a   = 2-61-6 a +a   = 45 a +a  = 5 + 3  = 8 

      หกพจน์แรกของล าดับ  na   คือ  1, 1, 2, 3, 5, 8        ดังนั้น
       

2.   จงเขียนล าดับ  na   =  2-n1-n a +a    เมื่อ  n ≥ 3, 1a  = 5   และ   2a  = 5   

   โดยการแจงพจน์  

  จาก  na    =  2-n1-n a +a   เมื่อ   1a  =  5   และ  2a  =  5   วิธีท า

      จะได้  3a   = 2-31-3 a+a  = 12 a +a   = 5 + 5  = 10  

           4a   = 2-41-4 a +a  = 23 a +a   = 10 + 5 = 15 

          5a   = 2-51-5 a +a   = 34 a +a   = 15 + 10 = 25  

                                

      เขียนล าดับ  na   โดยการแจงพจน์ได ้ 5, 5, 10, 15, 25, …            ดังนั้น
       

3.  จงยกตัวอย่างล าดับฟีโบนักซ ีเช่น  1, 3, 4, 7, 11, 18, 29, …    
  เฉลยในชั้นเรียน 
 
 
 
 
 
 

 เฉลย แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.1  (ข) 
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+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

นักออกแบบคนหนึ่งออกแบบการติดกระเบื้องดังแบบรูปด้านล่างนี้    
 
 
 
 

   

     

     (รูปที่ 1)               (รูปที่ 2)       (รูปที ่3)            (รูปที่ 4)  
  

      ก าหนดให้             แทนกระเบื้องจ านวน  4  แผ่น   
      จงเติมจ านวนหรือข้อความลงช่องว่างให้สมบูรณ์ 

รูปที ่ 1 2 3 4 5 6 

จ านวนกระเบื้อง (แผ่น) 4 12 24 40 60 84 
 

 สามารถเขียนแสดงจ านวนกระเบื้องในแต่ละรูปตั้งแต่รูป  1  ถึงรูปที ่ 6        ดังนั้น
        เป็นล าดับจ ากัด   4, 12, 24, 40, 60, 84      
   

 ผู้จัดการแสดงจัดที่นั่งส าหรับผู้เข้าชมการแสดงในโรงละครแห่งหนึ่ง ดังนี้ แถวที่หนึ่ง 
      20  ที่นั่ง แถวที่สอง  22  ที่นั่ง แถวที่สาม  24  ที่นั่ง และเพ่ิมที่นั่งแถวละ  2  ที่นั่ง  
      เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จงเติมจ านวนหรือข้อความลงช่องว่างให้สมบูรณ์ 

แถวที่ 1 2 3 4 5 … 

จ านวนที่นั่ง (ที่นั่ง) 20 22 24 26 28 ... 
  

 สามารถเขียนแสดงจ านวนที่นั่งในแต่ละแถวตั้งแต่แถวที่  1  ไปเรื่อยๆ       ดังนั้น
        เป็นล าดับอนันต์   20, 22, 24, 26, 28, …    
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 การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ คือ การเขียนแสดงพจน์ทั่วไปในรูปที่มี  n  เป็นตัวแปร 
และ เมื่อแทน  n  ในเซตของสมาชิก  {1, 2, 3, …, n}  แล้วได้พจน์ที่  1, 2, 3, …, n  ของล าดับตามที่
ก าหนด  
 

 

พิจารณาการหาสองพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
1)   4, 7, 10, 13, … 

        พิจารณา   4       7    10        13            16    19
   

                            +3     +3     +3         +3         +3   

       พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนคงท่ีทีละ  3   

       จะได้  พจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึน  3   

         สองพจน์ถัดไปของล าดับ  4, 7, 10, 13, …  คือ  16  และ  19       ดังนั้น

          ตามล าดับ 

 

      2)  45, 90, 180, 360, … 

       พิจารณา  45         90        180        360    
 
       720      1,440

  

                                    ×2         ×2         ×2        ×2         ×2 

        พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  2  เท่าของพจน์ที่อยู่ 

          ข้างหน้า 

       จะได้  พจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  2  เทา่ของพจน์ที่อยู่ 

          ข้างหน้า 

       สองพจน์ถดัไปของล าดับ  45, 90, 180, 360, …  คือ  720  และ   ดังนั้น 

          1440  ตามล าดับ 
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     3)  50, 48, 44, 38, … 

        พิจารณา  50         48         44         38          30         20 
 

                                     -2          -4          -6          -8         -10 

        พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะลดลง  2, 4, 6  ตามล าดับ    

       จะได้  พจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับนี้จะลดลง  8  และ  10  ตามล าดับ 

        สองพจน์ถัดไปของล าดับ  50, 48, 44, 38  คือ  30  และ  20   ดังนั้น

          ตามล าดับ 

 

       4)  1, 2, 6, 24, … 

          พิจารณา   1       2       6     24         120     720      
 

                               ×2          ×3         ×4        ×5         ×6 

       พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  2, 3, 4  เท่าของพจน์ที่อยู่ 

         ข้างหน้าตามล าดับ 

        จะได้  พจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  5  และ  6  เท่าของ 

          พจน์ที่อยู่ข้างหน้าตามล าดับ   

        สองพจน์ถัดไปของล าดับ  1, 2, 6, 24, …  คือ  120  และ  720   ดังนั้น

          ตามล าดับ 
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    การหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้การสังเกต จะใช้การสังเกตความสัมพันธ์ของ 
แต่ละพจน์กับล าดับของพจน์ 
 

เอกสารนี้ใช้   na   แทนพจน์ทั่วไป หรือ พจน์ที่  n  ของล าดับ 
  

  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดต่อไปนี้ 

     1)   6, 11, 16, 21, 26, 31 

      พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  6, 11, 16, 21, 26, 31   

        พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะมากกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  5  เสมอ   

        พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

6 11 16 21 26 31 

(5×1) +1 (5×2) +1 (5×3) +1 (5×4) +1 (5×5) +1 (5×6) +1 
 

          พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  5n + 1   จะได้

          เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5, 6}  

 

     2)  2, 4, 8, 16, 32, 64 

       พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  2, 4, 8, 16, 32, 64   

         พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะเป็น  2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ   

         พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

2 4 8 16 32 64 
12  22  32  42  52  62  

 

          พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  n2   เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5, 6} จะได้
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     3)  2, -6, 18, -54, 162 

       พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  2, -6, 18, -54, 162 

         พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะเป็น  -3  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ   
         พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  5a  

2 -6 18 -54 162 
1-1)3-(×2  1-2)3-(×2  1-3)3-(×2  1-4)3-(×2  1-5)3-(×2  

 

          พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n)3-(×2    จะได้

          เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5}   
 

      4)  2560
40...,,20

12,10
8,5

4
 

       ตัวเศษ พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ   4, 8, 12, …, 40   

          พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะมากกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  4  เสมอ 

          พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 10a  … 

4 8 12 … 40 … 

4 × 1 4 × 2 4 × 3 … 4 × 10 … 
 

        ตัวส่วน พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ   5, 10, 20, …, 2560 

        พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะเป็น  2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ 

          พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 10a  … 

5 10 20 … 2560 … 
1-12×5  1-22×5  1-32×5  … 1-102×5  … 

 

         พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n2 × 5
4n    จะได้

          เมื่อ  n{1, 2, 3, …, 10}    
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  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับอนันต์   

      1)  9, 3, -3, -9, -15, … 

       พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  9, 3, -3, -9, -15, …   
        พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะน้อยกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  6  เสมอ 
        พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  5a  … 

9 3 -3 -9 -15 … 

(-6)(1) + 15 (-6)(2) + 15 (-6)(3) + 15 (-6)(4) + 15 (-6)(5) + 15 … 
    

          พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  -6n + 15          จะได้
     

      2)  3, -6, 12, -24, 48, … 

       พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  3, -6, 12, -24, 48, …   
        พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปจะเป็น  -2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ   
        พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้  ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  5a  … 

3 -6 12 -24 48 … 
1-1)2-(×3  1-2)2-(×3  1-3)2-(×3  1-4)2-(×3  1-5)2-(×3  … 

      

          พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n)2-(×3          จะได้
 

การหาพจน์ทั่วไปของล าดับในตัวอย่างที่กล่าวมาข้างต้นเป็นการหาโดยใช้การสังเกต 
ความสัมพันธ์ของแต่ละพจน์กับล าดับของพจน์ ซึ่งในบางครั้งอาจจะไม่สะดวกท่ีจะใช้วิธีดังกล่าว อีกวิธี
หนึ่งที่นิยมใช้หาพจน์ทั่วไป คือ การใช้ฟังก์ชันพหุนาม ซึ่งจะกล่าวในล าดับต่อไป 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงหาพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 

  1)  -3, 1, 5, 9, 13, … 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
      

   2)  1, -3, 9, -27, 81, … 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

  3)  1, 2, 4, 7, 11, … 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
      

  4)  50, 47, 43, 38, 32, … 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

  5)   2, 2, 4, 12, 48, … 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
2.  จงหาสองพจน์ถัดไปของล าดับต่อไปนี้พร้อมบอกเหตุผล 

ล าดับ สองพจน์ถัดไป เหตุผล 

1)  4, 7, 10, 13, …   

2)  5, 5, 5, 5, 5, …   

3)  -2, -4, -6, -8, …   

4)  5, 5, 10, 30, 120, …   

 แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.2  (ก) 
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3.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดต่อไปนี้  

1)  4, 2, 0, -2, -4 

    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  4, 2, 0, -2, -4  
     พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  

     

     

     
      

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  …………………………………………………………….. จะได้
     

2)  2, 6, 18, 54, 162, 486 
    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  2, 6, 18, 54, 162, 486 
    พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

      

      

     
          

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  …………………………………………………………….. จะได้
     

3)  6, -12, 24, -48, 96, -192 
    พิจารณาความสัมพนัธ์ของพจน์ในล าดับ  6, -12, 24, -48, 96, -192 
    พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

      

      

     
          

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  …………………………………………………………….. จะได้
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4.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับอนันต์ต่อไปนี้   
  1)  7, 14, 28, 56, … 

    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  7, 14, 28, 56, …  

    พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  … 

     

     
 

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  …………………………………………………………….. จะได้
     

2)   ...,29
24,22

12,15
6,8

3  

    ตัวเศษ พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  3, 6, 12, 24, …   
    พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

    พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้  ดังนี้   

1a  2a  3a  4a  … 

     

     

 
       ตัวส่วน   พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  8, 15, 22, 29, … 
    พบว่า ………………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้  ดังนี้   

1a  2a  3a  4a  … 

     

     
           

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  …………………………………………………………….. จะได้
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    พิจารณา  
1) ให้   f(x)  =  2x + 1 

      พิจารณาค่าของ  f(x)  และผลต่างของ  f(x)  เมื่อ  x = 1, 2, 3, 4, 5  ดังนี้ 
      x      1   2   3   4   5       
      f(x)     3   5   7   9   11 
 

ผลต่างครั้งที่ 1     2     2     2     2 
      จะเห็นว่า  f(x)  =  2x + 1  เป็นฟังก์ชันพหุนามดีกรี 1  และมีผลต่างครั้งที่ 1  
เป็นค่าคงตัวทีเ่ท่ากับ  2  ซึ่งไม่เท่ากับศูนย์ 
 

2) ให้   f(x)  =  1 + x + 2x2  

      พิจารณาค่าของ  f(x)  และผลต่างของ  f(x)  เมื่อ  x = -2, -1, 0, 1, 2  ดังนี้ 
      x      -2   -1   0   1   2       
      f(x)     7   2   1   4   11 
 

ผลต่างครั้งที่ 1   -5        -1    3        7 
 

ผลต่างครั้งที่ 2    4      4      4      
      จะเห็นว่า  f(x)  =  1 + x + 2x2   เป็นฟังก์ชันพหุนามดีกรี 2  และมีผลต่าง 

ครั้งที่ 2  เป็นค่าคงตัวที่เท่ากับ  4  ซึ่งไม่เท่ากับศูนย์ 
 

3) ให้   f(x)  =  1 + 2x3  
      พิจารณาค่าของ  f(x)  และผลต่างของ  f(x)  เมื่อ  x = -1, 0, 1, 2, 3  ดังนี้ 
      x      -1   0   1   2   3    
      f(x)     -1       1   3   17      55  
 

ผลต่างครั้งที่ 1      2         2     14     38 
 

ผลต่างครั้งที่ 2          0        12     24      
  

       ผลต่างครั้งที่ 3      12          12 
      จะเห็นว่า  f(x)  =  1 + 2x3   เป็นฟังก์ชันพหุนามดีกรี 3  และมีผลต่างครั้งที่ 3  
เป็นค่าคงตัวที่เท่ากับ  12  ซึ่งไม่เท่ากับศูนย์ 
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     วิธีการหาพจน์ทั่วไปที่เป็นพหุนาม ท าได้โดยหาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ 
และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัว แล้วนับว่าหาผลต่างครั้งที่เท่าใดจึงจะได้ค่าคงตัว  ถ้าเป็น
ผลต่างครั้งที่  n  พหุนามที่ใช้เป็นพจน์ทั่วไปจะเป็นพหุนามดีกรี  n   
 

  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  3, 5, 7, 9, …  ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 
 

    หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ ได้ค่าคงตัวดังนี้ วิธีท า

  
           

   3      5      7      9           
        

     ผลต่างครั้งที่ 1      2     2        2       

       พบว่า ผลต่างครั้งที่ 1  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  2   

      ให้ พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป    na   =  an + b 

     จะได้       1a   = 3  = a + b      ……..(1) 

              2a   = 5  = 2a + b     ……..(2) 

                3a   = 7  = 3a + b     ……..(3) 

             4a   = 9  = 4a + b     ……..(4) 

     (2) - (1) 

      จะได้  
 

        5 - 3 = (2a + b) - (a + b)  

                    2 = a 

      แทนค่า  a  =  2   ใน  (1), (2), (3)  หรือ  (4)   จะได้   b  =  1 

      แทนค่า  a  =  2   และ  b  =  1   ใน    na  =  an + b   

      จะได้               na  =  2n + 1 

      พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  2n + 1               ดังนั้น
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 จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  3, 5, 9, 15, …   ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 
 

    หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัวดังนี้ วิธีท า

               3      5      9     15     
       

 

      ผลต่างครั้งที่ 1        2     4        6                      
 

       ผลต่างครั้งที่ 2              2      2                 

       พบว่า ผลต่างครั้งที่ 2  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  2 

      ให้ พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป   na   =  c+bn+an2  

     จะได้ 
      1a   = 3  = a + b + c    ……..(1) 

              2a   = 5  = 4a + 2b + c    ……..(2) 
                3a   = 9  = 9a + 3b + c    ……..(3) 
             4a   = 15  = 16a + 4b + c   ……..(4) 
      (2) - (1)  ไดส้มการ       2  = 3a + b     ……..(5) 
       (3) - (2)  ไดส้มการ      4  = 5a + b     ……..(6) 
      (6) - (5)   
      จะได้          2  = 2a     
                 a   =  1      
      แทนค่า  a  =  1   ใน  (5)  หรือ  (6)   จะได้   b  =  -1 
      แทนค่า  a  =  1   และ  b  =  -1   ใน   (1), (2), (3)  หรือ  (4)   จะได้   c  =  3 
      แทนค่า  a  =  1, b  =  -1   และ  c  =  3   ใน   na  =  c+bn+an2

   

      
จะได้               na  =  3+n-n2  

      พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  3+n-n2       ดังนั้น
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  4, 2, 0, -2, …    ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
2.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ   -4, -3, -1, 2, …   ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
3.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  4, 2, -4, -14, …   ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.2  (ข) 
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จุดประสงค์ : พัฒนาสมรรถนะส าคัญ  และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
เนื้อหา  : การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 
การแบ่งกลุ่ม : ท าเป็นกลุ่มๆ ละ  4  คน 
วิธีปฏิบัติ  : ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่าง  ในหัวข้อ 1.1.2  และ ท ากิจกรรมที่ 1.1.2   
+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

 

ตอนที ่1 :  การแก้ปัญหาด้วยการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้การสังเกต 
 

 ผู้จัดการแสดงจัดที่นั่งส าหรับผู้เข้าชมการแสดงในโรงละครแห่งหนึ่งดังนี้ แถวที่หนึ่ง 
       20  ที่นั่ง แถวที่สอง  22  ที่นั่ง แถวที่สาม  24  ที่นั่ง และเพ่ิมที่นั่งแถวละ  2  ที่นั่ง  
      เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จนเต็มพ้ืนที่ในโรงละคร  จงหาจ านวนที่นั่งที่จัดในแถวที่  n 
 

   จ านวนที่นั่งที่จัดในแต่ละแถวสามารถเขียนเป็นล าดับ  ……………………………………….. วิธีท า  
      พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  ………………………………………………………….. 

      พบว่า …………………………………………………………………………………………………………… 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 

    

    
    

 na   =  ……………………………………………………….. จะได้

       จ านวนที่นั่งที่จัดในแถวที่  n  เท่ากับ  …………………………………………….  ที่นั่ง ดังนั้น
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ถ้า นักเรียนต้ังใจออมเงินทุกวันดังนี้ วันที่หนึ่ง  20  บาท วันที่สอง  23  บาท  
      วันที่สาม  26  บาท และออมเพ่ิมวันละ  3  บาท เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จงหาจ านวนเงิน 
      ออมในวันที่  n 
 

   จ านวนเงินออมในแต่ละวันสามารถเขียนเป็นล าดับ  ……….………………………………….. วิธีท า  
      พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  ………………………………………………………….. 

      พบว่า ……………………………………………………………………………………………………………  

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 

    

    
 

 na   =  ……………………………………………………….. จะได้

 จ านวนเงินออมในวันที่  n  เท่ากับ  ……………………………………………..  บาท  ดังนั้น
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ตอนที่ 2  : การแก้ปัญหาด้วยการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 
 

 วิศวกรคนหนึ่งต้องการหาจ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามแบบรูปด้านล่างนี้ 
         

     

 

 
         

     (รูปที่ 1)           (รูปที่ 2)                (รูปที่ 3)                (รูปที่ 4) …  
     ก าหนดให้    แทนเหล็กเส้นจ านวน  1  เส้น  
     จงหาจ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามรูปที่  n   

 

    จ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าตามแต่ละรูปสามารถเขียนเป็นล าดับ  …………………………….. วิธีท า
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
     จ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามรูปที่  n  เท่ากับ  …………………………  เส้น ดังนั้น
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ช่างเชื่อมโลหะคนหนึ่งต้องการหาจ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามแบบรูปด้านล่างนี้ 
       

 

  
     
      

       (รูปที่ 1)           (รูปที่ 2)               (รูปที่ 3)                   (รูปที่ 4) …  
      ก าหนดให้           แทนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กจ านวน  1  จุด  
      จงหาจ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามรูปที่  n 

    จ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามแต่ละรูปสามารถเขียนเป็นล าดับ  ……………………….. วิธีท า
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………….………
…………………………………………………………………………………………………………………………….………………
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………….……………………… 
      จ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามรูปที่  n  เท่ากับ  ……………………………….  จุด ดังนั้น
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงหาพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 

  1)  -3, 1, 5, 9, 13, … 
 

     พิจารณา  -3       1       5       9         13       17    
   

                    +4   +4   +4         +4         +4   

    พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนคงท่ีทีละ  4   
    จะได้  พจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมขึ้น  4   

      พจน์ถัดไปของล าดับ  -3, 1, 5, 9, 13 …  คือ  17  ดังนั้น
       

   2)  1, -3, 9, -27, 81, … 
 

    พิจารณา   1          -3          9         -27        81        -243
 
        

 

                             ×(-3)      ×(-3)      ×(-3)      ×(-3)      ×(-3) 

      พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเป็น  -3  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้า 
      จะได้  พจน์ถัดไปของล าดับนี้จะลดลงเป็น  -3  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้า 

     พจน์ถัดไปของล าดับ  1, -3, 9, -27, 81, …  คือ  -243     ดังนั้น
 

  3)  1, 2, 4, 7, 11, … 
 

    พิจารณา   1           2          4           7      11      16     
                           

                +1   +2    +3   +4   +5 

     พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึน  1, 2, 3, 4  ตามล าดับ    
    จะได้  พจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึน  5   

     พจน์ถัดไปของล าดับ  1, 2, 4, 7, 11  คือ  16          ดังนั้น

 

 

 เฉลย แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.2  (ก) 
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  4)  50, 47, 43, 38, 32, … 
 

    พิจารณา  50         47         43         38         32      25  
                             

                             -3          -4          -5         -6          -7 

     พบว่า พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะลดลง  3, 4, 5, 6   ตามล าดับ    

    จะได้  พจน์ถัดไปของล าดับนี้จะลดลง  7 

     พจน์ถัดไปของล าดับ  50, 47, 43, 38, 32, …  คือ  25          ดังนั้น
 

  5)   2, 2, 4, 12, 48, … 
 

    พิจารณา   2       2       4      12         48     240      
 

                    ×1         ×2       ×3    ×4         ×5 

     พบว่า  พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  1, 2, 3, 4  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้า  

       ตามล าดับ 

      จะได้  พจน์ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมขึ้นเป็น  5  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้า 

     พจน์ถัดไปของล าดับ  2, 2, 4, 12, 48, …  คือ  240   ดังนั้น
  

2.  จงหาสองพจน์ถัดไปของล าดับต่อไปนี้พร้อมบอกเหตุผล 

ล าดับ สองพจน์ถัดไป เหตุผล 

1)  4, 7, 10, 13, … 16, 19 พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนทีละ  3   

2)  5, 5, 5, 5, 5, … 5, 5 
พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเป็น  1  เท่าของพจน์
ที่อยู่ข้างหน้า 

3)  -2, -4, -6, -8, … -10, -12 พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะลดลงคงที่ทีละ  2   

4)  5, 5, 10, 30, 120, … 600, 3600 พจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะเพ่ิมข้ึนเป็น  1, 2, 3, 

4, …  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าตามล าดับ 
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3.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดต่อไปนี้  

1)  4, 2, 0, -2, -4 

    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  4, 2, 0, -2, -4  
     พบว่า พจน์ถัดไปจะน้อยกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  2  เสมอ 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  

4 2 0 -2 -4 

(-2)(1) + 6 (-2)(2) + 6 (-2)(3) + 6 (-2)(4) + 6 (-2)(5) + 6 

     
      

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  -2n + 6    เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5}   จะได้
     

2)  2, 6, 18, 54, 162, 486 
    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  2, 6, 18, 54, 162, 486 
     พบว่า พจน์ถัดไปจะเป็น  3  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ 
     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

2 6 18 54 162 486 
1-13×2  1-23×2  1-33×2  1-43×2  1-53×2  1-63×2  

     
          

       พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n3×2   เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5, 6}    จะได้
     

3)  6, -12, 24, -48, 96, -192 
    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  6, -12, 24, -48, 96, -192 
     พบว่า พจน์ถัดไปจะเป็น  -2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ 
     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้  

1a  2a  3a  4a  5a  6a  

6 -12 24 -48 96 -192 
1-1)2-(×6  1-2)2-(×6  1-3)2-(×6  1-4)2-(×6  1-5)2-(×6  1-6)2-(×6  

     
          

           พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n)2-(×6   เมื่อ  n{1, 2, 3, 4, 5, 6}       จะได้
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4.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับอนันต์ต่อไปนี้   
  1)  7, 14, 28, 56, … 

    พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  7, 14, 28, 56, …  

     พบว่า  พจน์ถัดไปจะเป็น  2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ 

     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  4a  … 

7 14 28 56 … 
1-12×7  1-22×7  1-32×7  1-42×7  .. 

 

           พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1-n2×7     จะได้
     

2)   ...,29
24,22

12,15
6,8

3  

    ตัวเศษ พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  3, 6, 12, 24, …   
     พบว่า พจน์ถัดไปจะเป็น  2  เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้าเสมอ 
    พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้  ดังนี้   

1a  2a  3a  4a  … 

3 6 12 24 … 
1-12×3  1-22×3  1-32×3  1-42×3  … 

 
       ตัวส่วน   พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  8, 15, 22, 29, … 
     พบว่า พจน์ถัดไปจะมากกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  7  เสมอ 
     พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้  ดังนี้   

1a  2a  3a  4a  … 

8 15 22 29 … 

(7×1) + 1 (7×2) + 1 (7×3) + 1 (7×4) + 1 … 
           

 พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  1 + 7n
)2( × 3 1-n
         จะได้
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  4, 2, 0, -2, …    ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ ได้ค่าคงตัวดังนี้    วิธีท า

  
        

        4       2       0      -2  
      

       ผลต่างครั้งที่ 1    -2        -2    -2  

     พบว่า ผลต่างครั้งที่ 1  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  -2   

      ให้ พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป     na   =  an + b 

     จะได้       1a   = 4  = a + b      ……..(1)
 

              2a  = 2  = 2a + b     ……..(2) 

                3a  = 0  = 3a + b     ……..(3) 

             4a  = -2  = 4a + b     ……..(4) 

      (2) - (1) 

      จะได้  
 

      2 - 4  = (2a + b) - (a + b)  

                 -2  = a 

      แทนค่า  a  =  -2  ใน  (1), (2), (3)  หรือ  (4)   จะได้   b  =  6 

      แทนค่า  a  =  -2  และ  b  =  6   ใน  na   =  an + b   

      จะได้              na  =  -2n + 6  

       พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  -2n + 6               ดังนั้น

                 

 

  

 

 

 

 

 เฉลย แบบฝึกทักษะชุดที ่1.1.2  (ข) 
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2.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ   -4, -3, -1, 2, …   ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัวดังนี้   วิธีท า

  
       

     -4      -3      -1       2          
 

      ผลต่างครั้งที่ 1     1      2     3      
               

       ผลต่างครั้งที่ 2             1         1                 

       พบว่า  ผลต่างครั้งที่ 2  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  1 

      ให้ พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป   na   =  c+bn+an2  

     จะได้ 
 

     1a   = -4  = a + b + c    ……..(1)
 

              2a   = -3  = 4a + 2b + c    ……..(2) 

                3a   = -1  = 9a + 3b + c    ……..(3) 

             4a   = 2  = 16a + 4b + c   ……..(4) 

      (2) - (1)   ได้สมการ       1  = 3a + b     ……..(5) 

       (3) - (2)   ได้สมการ      2  = 5a + b     ……..(6) 

      (6) - (5)   

จะได้          1  = 2a  

                 a    =  2
1       

      แทนค่า  a  =  2
1   ใน  (5)  หรือ  (6)   จะได้   b  =  2

1-   

      แทนค่า  a  =  2
1   และ  b  =  2

1-    ใน  (1), (2), (3)  หรือ  (4)   จะได้  c  = -4 

      แทนค่า  a  =  2
1 , b  =  2

1-   และ  c  =  -4   ใน   na   =  c+bn+an2

  
 

      จะได้                  na   =  4-2
n-2

n2
     

       พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  4-2
n-2

n2

        ดังนั้น
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3.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  4, 2, -4, -14, …   ที่เป็นฟังก์ชันพหุนาม 

  หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัวดังนี้   วิธีท า

  
          

   4       2      -4     -14 
 

      ผลต่างครั้งที่ 1     -2     -6    -10     
 

       ผลต่างครั้งที่ 2         -4      -4    

       พบว่า ผลต่างครั้งที่  2  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  -4 

      ให้ พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป   na   =  c+bn+an2  

     จะได้       1a   = 4  = a + b + c    ……..(1)
 

              2a   = 2  = 4a + 2b + c    ……..(2) 

                3a   = -4  = 9a + 3b + c    ……..(3) 

             4a   = -14 = 16a + 4b + c   ……..(4) 

      (2) - (1)   ได้สมการ       -2  = 3a + b     ……..(5) 

       (3) - (2)   ได้สมการ      -6  = 5a + b     ……..(6) 

      (6) - (5)   

      จะได้          -4  = 2a   

                  a   =  -2      

      แทนค่า  a  =  -2  ใน  (5)  หรือ  (6)   จะได้   b  =  4 

      แทนค่า  a  =  -2  และ  b  =  4  ใน   (1), (2), (3)  หรือ  (4)   จะได้   c  =  2 

      แทนค่า  a  =  -2, b  =  4  และ  c  =  2   ใน  na  =  c+bn+an2  

      จะได้                na  = 2+4n+2n- 2  

       พจน์ทั่วไปของล าดับ  หรือ  na   =  2+4n+2n- 2                     ดังนั้น
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+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

 

ตอนที่ 1 :  การแก้ปัญหาด้วยการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้การสังเกต 
 ผู้จัดการแสดงจัดที่นั่งส าหรับผู้เข้าชมการแสดงในโรงละครแห่งหนึ่งดังนี้ แถวที่หนึ่ง 

       20  ที่นั่ง แถวที่สอง  22  ที่นั่ง แถวที่สาม  24  ที่นั่ง และเพ่ิมที่นั่งแถวละ  2  ที่นั่ง  
      เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จนเต็มพ้ืนที่ในโรงละคร  จงหาจ านวนที่นั่งที่จัดในแถวที่  n 

   จ านวนที่นั่งที่จัดในแต่ละแถวสามารถเขียนเป็นล าดับ  20, 22, 24, … วิธีท า  
      พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  20, 22, 24, … 

       พบว่า พจน์ถัดไปจะมากกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  2  เสมอ 

      พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 

20 22 24 … 

(2×1) +18 (2×2) +18 (2×3) +18 … 
    

        จะได้ na  = 2n +18  
        จ านวนที่นั่งที่จัดในแถวที่  n  เท่ากับ  2n + 18  ที่นั่ง ดังนั้น

ถ้า นักเรียนตั้งใจออมเงินทุกวันดังนี้ วันที่หนึ่ง  20  บาท วันที่สอง  23  บาท  
      วันที่สาม  26  บาท และออมเพ่ิมวันละ  3  บาท เช่นนี้ไปเรื่อยๆ  จงหาจ านวนเงิน 
      ออมในวันที่  n 

    จ านวนเงินที่ออมในแต่ละวันสามารถเขียนเป็นล าดับ  20, 23, 26, … วิธีท า
      พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ  20, 23, 26, … 
     พบว่า  พจน์ถัดไปจะมากกว่าพจน์ที่อยู่ข้างหน้าอยู่  3  เสมอ 
      พิจารณาหาความสัมพันธ์ของล าดับที่ของพจน์กับพจน์ที่ก าหนดให้ดังนี้ 

1a  2a  3a  … 

20 23 26 … 

3(1) + 17 3(2) + 17 3(3) + 17 … 
 

     จะได้ na  = 3n + 17   
 จ านวนเงินออมในวันที่  n  เท่ากับ  3n + 17  บาท          ดังนั้น
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ตอนที่ 2  : การแก้ปัญหาด้วยการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 
 วิศวกรคนหนึ่งต้องการหาจ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามแบบรูปด้านล่างนี้ 

         
     

 

 
         

     (รูปที่ 1)           (รูปที่ 2)                (รูปที่ 3)                (รูปที่ 4) …  
     ก าหนดให้    แทนเหล็กเส้นจ านวน  1  เส้น  
     จงหาจ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามรูปที่  n   

    จ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าตามแต่ละรูปสามารถเขียนเป็นล าดับ  4, 10, 18, 28, … วิธีท า
     หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัวดังนี้ 
                4      10      18      28 

        
 

      ผลต่างครั้งที่ 1                6      8    10                       
 

       ผลต่างครั้งที่ 2                    2         2                 

       พบว่า ผลต่างครั้งที่ 2  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  2 
       พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป na    =  c+bn+an2  ให้

     จะได้      1a   = 4  = a + b + c     ……..(1)
 

             2a   = 10  = 4a + 2b + c     ……..(2) 
               3a   = 18  = 9a + 3b + c     ……..(3) 
     (2) - (1)   ได้สมการ       6  = 3a + b      ……..(4) 
       (3) - (2)   ได้สมการ       8  = 5a + b      ……..(5) 
      (5) - (4)   
      จะได้           a  =  1 
     แทนค่า   a  =  1  ใน  (4)  หรือ  (5)  จะได้  b  =  3 

      แทนค่า   a   =  1  และ  b  =  3   ใน   (1), (2)  หรือ  (3)   จะได้  c  =  0 
       แทนค่า   a   =  1 ,  b  =  3  และ  c  =  0   ใน  na  =  c+bn+an2

   

      
จะได้                na  =  n3+n2  

      จ านวนเหล็กเส้นที่ใช้ท าโครงสร้างตามรูปที่  n  เท่ากับ  n3+n2   เส้น ดังนั้น
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ช่างเชื่อมโลหะคนหนึ่งต้องการหาจ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามแบบรูปด้านล่างนี้ 
       

 

  
     
      

       (รูปที่ 1)           (รูปที่ 2)               (รูปที่ 3)                   (รูปที่ 4) …  
      ก าหนดให้           แทนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กจ านวน  1  จุด  
      จงหาจ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามรูปที่  n 

    จ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามแต่ละรูปสามารถเขียนเป็นล าดับ  3, 6, 10, 15, … วิธีท า
     หาผลต่างระหว่างสองพจน์ของล าดับ และหาผลต่างของผลต่างจนได้ค่าคงตัวดังนี้ 

                3       6      10      15 
        

 

      ผลต่างครั้งที่ 1       3      4     5                       
 

       ผลต่างครั้งที่ 2                1        1                 

       พบว่า ผลต่างครั้งที่ 2  เป็นค่าคงตัว และมีค่าเท่ากับ  1 
       พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  na   =  c+bn+an2  ให้

     จะได้       1a   = 3  = a + b + c    ……..(1)
 

              2a   = 6  = 4a + 2b + c    ……..(2) 
                3a   = 10  = 9a + 3b + c    ……..(3) 
     (2) - (1)   ได้สมการ       3  = 3a + b     ……..(4) 
       (3) - (2)   ได้สมการ      4  = 5a + b     ……..(5) 
      (5) - (4)   

      จะได้              a  =  2
1    

      แทนค่า  a  =  2
1   ใน  (4)  หรือ  (5)   จะได้  b  =  2

3  

      แทนค่า  a  =  2
1   และ  b = 2

3    ใน   (1), (2)  หรือ  (3)  จะได้  c  =  1 

       แทนค่า  a  =  2
1 , b = 2

3   และ  c = 1   ใน  na  =  c+bn+an2

   

      
จะได้              na =  1+2

n3+2
n2

 

      จ านวนจุดที่ต้องเชื่อมเหล็กตามรูปที่  n  เท่ากับ  1+2
n3+2

n2
  จุด ดังนั้น
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  ในการจัดการแข่งขันกีฬาบาสเกตบอลในกิจกรรมกีฬาสีประจ าปี
ของโรงเรียนศึกษานารี ส าหรับนักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษาตอนปลาย  4  สี ได้แก่ สีแดง สีเขียว  
สีฟ้า และสีม่วง โดยจัดการแข่งขันให้แต่ละสีแข่งกับสีอ่ืนทุกสี สามารถใช้แผนภาพต้นไม้จัดคู่แข่งขันได้
ดังนี้  

 

           

 

  

  
 

 จากรูปพบว่า จัดคู่แข่งขันได้ทั้งหมด  6  คู่ ได้แก่ แดง-เขียว, แดง-ฟ้า, แดง-ม่วง,  
เขียว-ฟ้า, เขียว-ม่วง และ ฟ้า-ม่วง  

แดง-เขียว 

แดง-ฟ้า 

แดง-ม่วง 

เขียว-ฟ้า 

เขียว-ม่วง 

ม่วง ฟ้า-ม่วง 

 

เขียว 

แดง 

เขียว 

ฟ้า 

ฟ้า 

ฟ้า ม่วง 

ม่วง 

ม่วง 
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     แผนภาพต้นไม้อาจแบ่งได้เป็น  2  กลุ่ม  ดังนี้ 

 
 

 จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสามหลักที่เลขโดดประจ าแต่ละหลักเป็น   
      0, 1  หรือ  2   
 

                  หลักร้อย             หลักสิบ                   หลักหน่วย

 

 
          

     เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

       มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด  12  จ านวน  ได้แก่  100, 102, 110, 112, 120,  พบว่า 
      122, 200, 202, 210, 212, 220  และ  222 
     
          

 

1 

0 
0 100 
2 102 

1 
0 110 
2 112 

2 
0 120 
2 122 

2 

0 
0 200 
2 202 

1 
0 210 
2 212 

2 
0 220 
2 222 

กลุ่มที่ 1  แผนภาพต้นไม้ที่แตกกิ่งอย่างเป็นระเบียบ 
   หมายถึง   แผนภาพต้นไม้ซึ่ง แต่ละกิ่งที่แตกออกไปแล้วจะแตกกิ่งต่อกิ่งละเท่าๆกัน 

กลุ่มที่ 2  แผนภาพต้นไม้ที่แตกกิ่งอย่างไม่เป็นระเบียบ 
   หมายถึง  แผนภาพต้นไม้ซึ่ง มีบางกิ่งที่แตกก่ิงต่อไม่เท่ากับการแตกกิ่งของกิ่งอ่ืน 

 

อย่าลืม! หลกัแรกของจ านวนตั้งแต่สองหลักขึ้นไปต้องไม่เป็นศูนย์ 
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 จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสามหลักที่เลขโดดประจ าแต่ละหลักเป็น   
      0, 1, 2  หรือ  3  ให้แต่ละหลักไม่ซ้ ากัน 
 

                 หลักร้อย               หลักสิบ                    หลักหน่วย              

 
 

          เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกกิ่งอย่างไม่เป็นระเบียบ 

       มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด  10  จ านวน ได้แก่  102, 120, 130, 132, 210,  พบว่า 
      230, 302, 310, 312  และ  320                

                  
 
 
 
 
 
 
 

1 

     2 102 0 

2  0 120 2 

3 
0 130 

2 132 
3 

2 

1 0 210 

3 0 230 3 

3 

0 2 302 0 

1 
0 310 

2 312 

2 0 320 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสองหลักที่เลขโดดประจ าแตล่ะหลักเป็น  0, 1, 2   
   หรือ  3   

 

 

 

 

มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด ……….. จ านวน ได้แก่  ……………………..………......................... พบว่า 

2.   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสองหลักที่เลขโดดประจ าแตล่ะหลักเป็น  0, 1, 2, 3  
   หรือ  4  ให้แต่ละหลักไม่ซ้ ากัน 

 

 

 

 

 

มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด ……….. จ านวน ได้แก่  ……………………..……………………………. พบว่า 

3.  ก าหนดให้  A  =  {1, 2, 3}   และ  B  =  {0, 5}   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างคู่อันดับ  (a, b)   
   โดยที่  a  เป็นสมาชิกของ  A   และ  b  เป็นสมาชิกของ  B   

 

 

 

 

 

 มีคู่อันดับทีส่ร้างได้ทั้งหมด ……….. คู ่ได้แก่  …………………………….…………………………… พบว่า

 แบบฝึกทักษะชุดที ่2.1.1 

 



54 
 

 

4.   การแข่งขันตอบปัญหาระหว่างทีม  A  และ ทีม  B  มีกติกาว่าทีมใดชนะครบ  2  เกมก่อนเป็น 
   ฝ่ายชนะ เช่น  AA   จงเขียนแผนภาพต้นไม้หาผลการแข่งขันที่ได้ทีมชนะ   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 มีผลการแข่งขันที่ได้ทีมชนะทั้งหมด ……….. วิธี ได้แก่  …….………………………………...…… พบว่า
 

  ในการรับพนักงาน  2  คน เข้าท างานพร้อมกัน จากผู้สมัคร  6  คน ได้แก่ ผู้สมัครหมายเลข    5.
   1, 2, 3, …, 6   จงเขียนแผนภาพต้นไม้หาจ านวนวิธีรับพนักงานทั้งหมด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 จ านวนวิธีรับพนักงานทั้งหมดเท่ากับ ………………………………………………………………  วิธี    พบว่า
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จุดประสงค์ : พัฒนาสมรรถนะส าคัญ  และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
เนื้อหา  : แผนภาพต้นไม้ 
การแบ่งกลุ่ม : ท าเป็นคู่ 
วิธีปฏิบัติ  : ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่าง ในหัวข้อ  2.1.1  และ ท ากิจกรรมที ่ 2.1.1   
+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

 

 นักเรียนคนหนึ่ง เกดิวันที่  24  เดือน  10  เขาต้องการน าเลขโดดจากเลขวันเกิด  
      และเดือนเกิดมาสร้างรหัส  ATM  เป็นเลขโดด  4  ตัวไม่ซ้ ากัน โดยตัวที่หนึ่งเป็นเลข 
      ศูนย์ เช่น  0124  จงเขียนแผนภาพต้นไม้หารหัส  ATM  ที่นักเรียนคนนี้จะสร้างได้ 
      ทั้งหมด 

 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 รหัส  ATM  ที่นักเรียนคนนี้จะสร้างได้มีทั้งหมด ……….. รหัส        พบว่า
        ได้แก่  ……………………………………………………………………………………………….... 
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 ผู้จัดการหอพักแห่งหนึ่งต้องการหาหมายเลขห้องพักท่ีเป็นจ านวนเต็มบวกสามหลัก 
      ที่มากกว่า  300  และเลขโดดประจ าแต่ละหลักเป็น  1, 2  หรือ  3  เช่น  311  
      จงเขียนแผนภาพต้นไม้ หาหมายเลขห้องที่ผู้จัดการหอพักคนนี้จะหาได้ทั้งหมด  
 
 
 
 
 
 
 
  

 หมายเลขห้องที่ผู้จัดการคนนี้หาได้มีทั้งหมด ……….. หมายเลข  พบว่า
       ได้แก่  ……………………………………………………………………………………………….... 

 

ทหารนายหนึ่งจะเดินผ่านสะพานข้ามไปยังเกาะ  A  B  C  และ  D  ให้ครบทุกเกาะ  
      ไม่ให้ซ้ าสะพานและเกาะเดิม โดยเริ่มไปท่ีเกาะ  A  หรือเกาะ  C  เช่น  ABCD   
      จงเขียนแผนภาพต้นไม้ หาวิธีเดินทางของทหารนายนี้ทั้งหมด   

 
จากภาพ   ให้   A, B, C  และ  D      แทนเกาะ   
  และ เส้นทีล่ากเชื่อมระหว่างเกาะ   แทนสะพาน 
 
 
 
 
 
 
 

 วิธีเดินทางของทหารนายนี้มีทั้งหมด ……….. วิธี               พบว่า
ได้แก่  ……………………………………………………………………………………………….... 
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++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++ 

 

1.   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสองหลักที่เลขโดดประจ าแตล่ะหลักเป็น  0, 1, 2   
   หรือ  3   
                    หลักสิบ             หลักหน่วย

 
      เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด  6  จ านวน ได้แก่  10, 12, 20, 22, 30  และ  32   พบว่า 

2.   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างจ านวนคู่บวกสองหลักที่เลขโดดประจ าแตล่ะหลักเป็น  0, 1, 2, 3  
   หรือ  4  ให้แต่ละหลักไม่ซ้ ากัน 

                    หลักสิบ             หลักหน่วย

 
    เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกกิ่งอย่างไมเ่ป็นระเบียบ 
   มีจ านวนที่สร้างได้ทั้งหมด  10  จ านวน ได้แก่  10, 12, 14, 20, 24, 30, 32, 34, 40   พบว่า 
     และ  42   

1 
0 10 
2 12 

2 
0 20 
2 22 

3 
0 30 
2 32 

1 
0 10 
2 12 
4 14 

2 
0 20 
4 24 

3 
0 30 
2 32 
4 34 

4 
0 40 
2 42 

 เฉลย แบบฝึกทักษะชุดที ่2.1.1 
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3.  ก าหนดให้  A  =  {1, 2, 3}   และ  B  =  {0, 5}   จงเขียนแผนภาพต้นไม้สร้างคู่อันดับ  (a, b)   
   โดยที่  a  เป็นสมาชิกของ  A   และ  b  เป็นสมาชิกของ  B   

          a                        b                       

 

 

 

     เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

 มีคู่อันดับทีส่ร้างได้ทั้งหมด  6 คู่ ได้แก่  (1, 0), (1, 5), (2, 0), (2, 5), (3, 0)  และ (3, 5)  พบว่า
 

4.   การแข่งขันตอบปัญหาระหว่างทีม  A  และ ทีม  B  มีกติกาว่าทีมใดชนะครบ  2  เกมก่อนเป็น 
   ฝ่ายชนะ เช่น  AA   จงเขียนแผนภาพต้นไม้หาผลการแข่งขันที่ได้ทีมชนะ  
  

เกมที่หนึ่ง           เกมที่สอง    เกมที่สาม          

 

เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างไมเ่ป็นระเบียบ 

 มีผลการแข่งขันที่ได้ทีมชนะทั้งหมด  6  วิธี ได้แก่  AA, ABA, ABB, BAA, BAB และ BB    พบว่า

    

 
 

1 
0 (1, 0) 

5 (1, 5)  

2 
0 (2, 0) 

5 (2, 5)  

3 
0 (3, 0) 

5 (3, 5)  

A 
A AA 

B 
A ABA 

B ABB 

B 
A 

A BAA 

B BAB 

B BB 
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  ในการรับพนักงาน  2  คน เข้าท างานพร้อมกัน จากผู้สมัคร  6  คน ได้แก่ ผู้สมัครหมายเลข    5.
   1, 2, 3, …, 6   จงเขียนแผนภาพต้นไม้หาจ านวนวิธีรับพนักงานทั้งหมด 

คนที่หนึ่ง         คนที่สอง     

 

เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างไมเ่ป็นระเบียบ 

 จ านวนวิธีรับพนักงานทั้งหมดเท่ากับ  15  วิธี     พบว่า

 
 
 
 
 
 
 
 

1 

2 1  และ  2 
3 1  และ  3 
4 1  และ  4 
5 1  และ  5 
6 1  และ  6 

2 

3 2  และ  3 
4 2  และ  4 
5 2  และ  5 
6 2  และ  6 

3 

4 3  และ  4 
5 3  และ  5 
6 3  และ  6 

4 
 5 4  และ  5 
6 4  และ  6 

5 6 5  และ  6 
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+ + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + + +  

 

 นักเรียนคนหนึ่ง เกดิวันที่  24  เดือน  10  เขาต้องการน าเลขโดดจากเลขวันเกิด  
      และเดือนเกิดมาสร้างรหัส  ATM  เป็นเลขโดด  4  ตัวไม่ซ้ ากัน โดยตัวที่หนึ่งเป็นเลข 
      ศูนย์ เช่น  0124  จงเขียนแผนภาพต้นไม้หารหัส  ATM  ที่นักเรียนคนนี้จะสร้างได้ 
      ทั้งหมด 
 

 
 

      วันที่  24  เดือน  10  ประกอบด้วยเลขโดด  4  ตัวต่างกัน ได้แก่  0, 1, 2  และ  4 
 

               ตัวที่หนึ่ง    ตัวท่ีสอง    ตัวท่ีสาม       ตัวท่ีสี่ 

 
 
        เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

 รหัส  ATM  ที่นักเรียนคนนี้จะสร้างได้มีทั้งหมด  6  รหัส  ได้แก่  0124,       พบว่า
       0142, 0214, 0241, 0412  และ  0421 

0 

1 
2 4 0124 

4 2 0142 

2 
1 4 0214 

4 1 0241 

4 
1 2 0412 

2 1 0421 
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 ผู้จัดการหอพักแห่งหนึ่งต้องการหาหมายเลขห้องพักท่ีเป็นจ านวนเต็มบวกสามหลัก 
      ที่มากกว่า  300  และเลขโดดประจ าแต่ละหลักเป็น  1, 2  หรือ  3  เช่น  311  
      จงเขียนแผนภาพต้นไม้ หาหมายเลขห้องที่ผู้จัดการหอพักคนนี้จะหาได้ทั้งหมด   
 
                  หลักร้อย                หลักสิบ                   หลักหน่วย            

 
 

     เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

 หมายเลขห้องที่ผู้จัดการคนนี้หาได้มีทั้งหมด  9  หมายเลข ได้แก่  311, 312, พบว่า
313, 321, 322, 323, 331, 332  และ  333 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3 

1 
1 311 

2 312 

3 313 

2 
1 321 

2 322 

3 323 

3 
1 331 

2 332 

3 333 
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ทหารนายหนึ่งจะเดินผ่านสะพานข้ามไปยังเกาะ  A  B  C  และ  D  ให้ครบทุกเกาะ  
      ไม่ให้ซ้ าสะพานและเกาะเดิม โดยเริ่มไปท่ีเกาะ  A  หรือเกาะ  C  เช่น  ABCD   
      จงเขียนแผนภาพต้นไม้ หาวิธีเดินทางของทหารนายนี้ทั้งหมด   
 
 

 
จากภาพ   ให้   A, B, C  และ  D      แทนเกาะ   
  และ เส้นทีล่ากเชื่อมระหว่างเกาะ   แทนสะพาน 

 
เกาะท่ี 1      เกาะท่ี 2       เกาะท่ี 3      เกาะท่ี 4 

 

 
 

         เป็นแผนภาพต้นไม้ที่แตกก่ิงอย่างเป็นระเบียบ 

 วิธีเดินทางของทหารนายนี้มีทั้งหมด  8  วิธี  ได้แก่  ABCD, ABDC, ADBC,        พบว่า
        ADCB, CBAD, CBDA, CDAB  และ  CDBA 
 
 
 
 
 
 

A 
B 

C D ABCD 
D C ABDC 

D 
B C ADBC 
C B ADCB 

C 
B 

A D CBAD 
D A CBDA 

D 
A B CDAB 
B A CDBA 
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